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Calcul de sommes séries alternées

Partie |
Montrer que pour tout ::E}—l,-l-oo{. Inl4z)<z.

En déduire que pourtout n =1 3 In{fn+1)—Inn 5~1—
ki ]

et que pout tout n > 2 :Lglnn—-—'ln{n—l}.
™

Pour n =1, on pose H, =Z%

bl P
Etablir que pourtout n>1: In(n+D<H, <Inn+l.
Déterminer un équivalent simple a la suite (/) ainsi quc sa limite,
Pour n>1,onpose u, =H,_ —in(n+1).
Monitrer que lasuite (u, ) est convergente.
On pose 7= ]i-]:‘l %, . Ce réol est appelé constante d'Euler,
Etablir l'identité H, =Inn+y+o(l).

FPartie I

o (-1

Pour n>1,0npose §, =3 ~——,

L

Montrer que les suites extraites (8, ) et (S, ) sont adjacentes.

Quelle est la nature de la suite (&) ?

Dang cette question, on s¢ propose de caleuler £= lim S, .

0

Etablirque pourtowt n>1: 8, =H, - H

En exploitant le résultat de la question 1.3.b, dérerminer £.

En discutant selon la parité de n , ¢iablir la majoration : [': —ﬂ < :

ntl
Bartie [l
Pour n>1,onpose T, = Eﬁcmﬂ:r
I=I
-l
Détermingr a,h,ec B tols Tw= oy : '
- iner b, que 1y, ““3,4_ glﬂl L§3k+2

En déduire que T, = ILE‘E -
k=l

Déterminer la limite de la suite {T_) ;
|
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